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第3讲 二次函数几何最值问题之将军饮马、胡不归
加油站

一、 将军饮马问题

练习1

（ 1 ）

（ 2 ）

1. ★★★
如图，已知抛物线过点 ，且在 轴上截得线段 长为 ，若顶点 的横坐标为 ．

求二次函数的解析式．

在该抛物线的对称轴上找一点 ，使 最小，求出点 的坐标，以及 的最小

值.

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

二次函数的解析式为： ．

； ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

略．

点 、 关于直线 对称，

，

，

当点 在线段 上时 取得最小值，

， ，

，

点 的坐标为 ．

最小值即为 的长度， ．

故答案为： ； ．

，
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【标注】【知识点】线段和的最小值

（ 1 ）

（ 2 ）

2. ★★★
如图，已知抛物线 的对称轴为直线 ，且抛物线经过 ， 两

点，与 轴交于点 ．

x

y

O

若直线 经过 、 两点，求直线 和抛物线的解析式．

在抛物线的对称轴 上找一点 ，使点 到点 的距离与到点 的距离之和最小，求出

点 的坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

直线 的解析式为 ，抛物线解析式为 ．

的坐标为 ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

若直线 经过 、 两点，求直线 和抛物线的解析式；

依题意得： ，

解得： ，

∴抛物线解析式为 ．

∵对称轴为 ，且抛物线经过 ，

∴把 、 分别代入直线 ，

得 ，解得： ，

∴直线 的解析式为 ．

设直线 与对称轴 的交点 ，则此时 的值最小，

把 代入直线 得， ，

∴ ，

即当点 到点 的距离与到点 的距离之和最小时 的坐标为 ．

【标注】【知识点】线段和的最小值

2016年广东汕头龙湖区初三中考一模第23题9分
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（ 1 ）

（ 2 ）

备用图

（ 3 ）

3. ★★★★
如图，直线 与 轴、 轴分别交于 、 两点，抛物线 经过 、 两点，

与 轴另一交点为 ，顶点为 ．

求抛物线的解析式．

在 轴上找一点 ，使 的周长最小，求符合条件的 点坐标．

在抛物线的对称轴上是否存在一点 ，使得 ？若存在，求出 的值；若不

存在，请说明理由．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

存在 ，此时 ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

由题可知：

过 ， ，

∴ ， ，

将 ， 代入 ，

，

∴ ，

∴抛物线的解析式为： ．

∵由 可知： 

2019~2020学年浙江绍兴柯桥区初三上学期期末第23题12分
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（ 3 ）

，

∴ ．

∵ 的周长为： ，

∵ 为定值，

故求 的最小值，即将军饮马问题．

找到 关于 轴的对称点 ，

∵ ，

∴ ，

则 为直线 与 轴的交点．

∴令 ， ， ，

∴ ，

则此时 的最小值为： ，

即 的周长最小．

存在，

①当 在 轴上方时，如下图：

∵ ，

∴ ，

过点 作 于点 ，设 ，
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则 ，

由勾股定理得：

，

，

解得： ，

则 ，

②当 在 轴下方时，

此时 与 关于 轴对称，

∴ ，

综上：存在 ，此时 ．

【标注】【知识点】二次函数与角度问题

练习2

（ 1 ）

（ 2 ）

4. ★★★
如图，抛物线 （ ）经过梯形 的四个顶点，梯形的底 在 轴上，其中

 , ．

x

y

O

求抛物线的解析式.

点 为 轴上任意一点，当点 到 、 两点的距离之差为最大时，求此时点 的坐标.

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

 ．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

 因为点 、 均在抛物线上，

故点 、 的坐标适合抛物线方程

∴

解之得：  ；

故  为所求．

连接 ，交 轴于点 ，则点 就是所求作的点.
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设 的解析式为，

则有 ，

解得 ，

故 的解析式为 ；

令  ，则 ，

故 ．

x

y

O

【标注】【知识点】二次函数一般式

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

5. ★★★
如图，抛物线经过 ， ， 三点．

求抛物线的解析式．

点 为抛物线上第四象限内的一动点， 面积是否存在最大值，若存在，求点 的坐

标，若不存在，请说明理由．

在抛物线的对称轴上有一点 ，使 的值最大，直接写出点 的坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

．

．

【解析】（ 1 ）设 ，

2018~2019学年浙江宁波镇海区宁波市镇海蛟川书院初三上学期期中第22题10分
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（ 2 ）

（ 3 ）

则 ，∴ ，

∴抛物线的解析式为 ．

设 ，

设直线 的解析式为 ，

代入 ， ，解得 ，

∴ ： ，

过点 作 轴，交 于 ，

∴ ，

∴

，

当 时， 有最大值 ，

此时 ．

和 关于对称轴对称，

∴ ，

当且仅当 在 与对称轴的交点时， 取最小值，

对称轴为 ，

设直线 解析式： ，

代入 得 ，

解得 ，

∴ ，

当 时， ，

∴ ．
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【标注】【知识点】二次函数与面积

x
y

O

（ 1 ）

x

y

O

（ 2 ）

6. ★★★
如图，抛物线解析式为 ．

点 为抛物线的顶点，在抛物线上找点 使得 ，求出所有的点 ．

在抛物线的对称轴上找一点 ，使得 最大，求 点坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

， ， ， ．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

双轨平行线， ， ， ，

．

略．

【标注】【知识点】二次函数与轴对称问题

， ， ，

，

练习3

7. ★★★
如图，已知抛物线 与 轴交于 、 两点，与 轴交于 点，且

，点 为抛物线顶点，作直线 与 交于点 ，过 作 的角平分线与
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（ 1 ）

（ 2 ）

轴交于点 ．

x

y

O

求抛物线的表达式和点 的坐标．

点 是射线 上的动点，点 是线段 上的动点， 、 在何位置时， 的值

最小．请求出 的最小值和 、 的坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

抛物线的表达式： ，点 的坐标 ．

最小值 ， ， ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

略

略

【标注】【知识点】二次函数与轴对称问题

， ，

练习4

8. ★★★
如图，抛物线  ( 为常数)交 轴于点 ，与 轴的一个交点在 和 之间，顶点

为 ．

①当 时， ；

②地物线 与直线 有且只有一个交点；

③将该抛物线向左平移 个单位，再向下平移 个单位，所得抛物线解析式为 ；

④点 关于直线 的对称点为 ，点 、 分别在 轴和 轴上，当 时，四边形 周

长的最小值为 ．

其中正确的判断有（   ）．

2021年重庆渝中区重庆二十九中中考模拟（二）第12题
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A. ①②③④ B. ②③④ C. ③④ D. ②③

【答案】B

【解析】∵抛物线 ，

对称轴为直线 ，开口向下，与 轴一个交点在 和 之间，

∴抛物线与 轴另一个交点在与 与 之间，

∴当 时， ，

∵抛物线与 轴交点具体坐标值不确定，

故①错误；

②把 代入 中，

得 ，

∵ ，

∴此方程两个相等的实数根，

则抛物线 与直线 有且只有一个交点，

故②结论正确；

③将该抛物线向左平移 个单位，再向下平移 个单位，

抛物线的解析式为： ，

即 ，

故③结论正确；

④当 时，抛物线的解析式为： ，

∴ ， ， ，

作点 关于 轴的对称点 ，作 点关于 轴的对称点 ，

连接 ，与 轴、 轴分别交于 、 点，如图，
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则 ，

根据两点之间线段最短，知 最短，而 的长度一定，

∴此时，四边形 周长 最小，为：

，

故④结论正确，

所以正确的有②③④，

故选 ．

【标注】【知识点】四边形周长最小

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

9. ★★★★
如图，二次函数 的图象与 轴交于 ， 两点，其中 点坐标为 ，与 轴交于

点 ，点 在抛物线上．

x

y

O

求抛物线的解析式．

求 的面积．

抛物线的对称轴上有一动点 ，求出 的最小值．

如图，若直线 与 轴交于点 ，点 是对称轴 上一个动点，点 是 轴上一个动

点，则四边形 的周长是否有最小值？若有，试求出这个最小值；若没有，请说明理

由．
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x

y

O

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

．

．

．

有最小值．最小值是 ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

由题意，得 ，

解得 ．

故抛物线的解析式为 ．

故答案为： ．

令 ，则 ， ．故点 的坐标为 ，点 的坐标为

．

则 ， ，

所以 的面积 ．

故答案为： ．

点 与点 关于 对称，如图，连接 交直线 于点 ，则点 即为

所求．

x

y

O

作 于 ，则 ， ，由勾股定理，得 ．

故 的最小值为 ．

故答案为： ．

有最小值．

因为 点的坐标是 ， 点的坐标是 ，所以直线 的解析式为

．
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所以点 的坐标是 ．点 关于 轴对称的点 的坐标是 ，点 关于对

称轴直线 对称的点是点 ．

线段 的长就是四边形 的周长的最小值，线段 与 的交

点为此时的 点，线段 与 轴的交点为此时的 点．

，

所以四边形 的周长的最小值是 ．

故答案为：有最小值．最小值是 ．

【标注】【知识点】二次函数与轴对称问题

练习5

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

10. ★★★★★
如图，对称轴为直线 的抛物线经过点 ， 两点，与 轴另一交点为 ，已知

， ， ，点 是第一象限内的抛物线上的动点．  

x

y

求此抛物线的解析式．

当 时，求四边形 面积的最大值，并求此时点 的坐标．

若 是以点 为顶点的等腰三角形，求 为何值时，四边形 周长最小？请说明理

由．

x

y

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

2014年海南中考真题第24题14分
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（ 3 ） ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

设抛物线为 ，

∵二次函数的图象过点 、 ，

∴ ，

解得： ，  

∴二次函数的函数关系式为 ，

即 ．

当 时， ， ，

x

y

图

设 的坐标为 ，

过点 作 轴的垂线，垂足为 ，

则四边形 面积

所以，当 时，四边 面积的最大，最大值为 ，

此时点 坐标为 .

，把点 向右平移 个单位得点 ，

再做点 关于 轴的对称点 ．

在四边形 中，

∵边 ， 为固定值，

∴要使四边形 周长最小，则 最小．

∵ ，

∴只要使 最小即可，

∴点 应该是直线 与 轴的交点．

四边形
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由 ， ，得点 的纵坐标为 ，

根据 可求得点 ，

又点 坐标为 ，

∴直线 的解析式为： ，

当 时，求得 ，

∴ ．

∴ ， ，

当 时，四边形 周长最小.

x

y

图

【标注】【知识点】二次函数的几何问题

x

y

O

（ 1 ）

（ 2 ）

11. ★★★
在平面直角坐标系中，抛物线 的对称轴为 ，且经过 ， ，直线

与 轴交于点 ．

求出直线 及抛物线的解析式．

在抛物线上，在抛物线的对称轴上是否存在两点 、 ，且  ，点 在点 的

上方，使得四边形 的周长最小，若存在，求出 、 两点的坐标，若不存在，请说

明理由．

【答案】（ 1 ）直线 的解析式为： ，抛物线的解析式为： ．

＝
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（ 2 ）存在， ， ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

设 直线解析式： ，

根据题意得： ，解得 ，

直线 的解析式为： ，

∵抛物线的对称轴为 ，

设抛物线的解析式为 ，

根据题意得 ，解得： ，

抛物线的解析式为 ．

∵若四边形 的周长最短，求出 最短即可，

∵点 抛物线上，

∴ ，

∴ 点关于直线 的对称点是 ，

∵ ，

∴将 点向下平移 个单位得到 ，

∴直线 交直线 于点 ，

∵直线 的解析式为 ，

∴ ，∵ ，∴ ．

【标注】【知识点】二次函数与动点问题

12. ★★★

如图，抛物线 与 轴交于 ， 两点（点 在点 左侧），与 轴交于点 ，

点 为顶点，点 在抛物线上，且横坐标为 ， 与 轴交于 ．点 、 是抛物线对称轴上两

点，且 、 ，是否存在 使 、 、 、 四点所围成的四边形周长最小，

若存在，求出这个周长最小值，并求出 的值．

【答案】 ； ．
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【解析】 ， ，把点 向上平移 个单位长度得 ，作点 关

于直线 的对称点 ，连接 交直线 于点 ，则此时 ，

， ， 四点所围成的四边形周长最小，解得 ．

【标注】【知识点】二次函数与轴对称问题

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

13. ★★★★★
如图，已知在平面直角坐标系 中，直角梯形 的边 在 轴的正半轴上， 在 轴的正

半轴上， ， ，过点 作 ，交 于点 ．将 绕点 按顺时针方

向旋转，角的两边分别交 轴的正半轴、 轴的正半轴于点 和 ．

x

y

O

求经过 、 、 三点的抛物线的解析式．

当 经过（ ）中抛物线的顶点时，求 的长．

在抛物线的对称轴上取两点 、 （点 在点 的上方），且 ，要使四边形 的

周长最小，求出 、 两点的坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

．

点 的坐标为 ，点 的坐标为 ．

【解析】（ 1 ）由题意得 、 、 ．

设经过 ， ， 三点的抛物线的解析式为 ．

则 ，

2019年广东深圳南山区北京师范大学南山附属中学初三中考一模第23题9分
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（ 2 ）

（ 3 ）

解得 ．

∴ ．

由 ．

∴顶点坐标为 ．

过 作 ，垂足为 ．

x

y

O

则 ， ．

∵ ， ，

∴ ．

∴ 是 的中位线．

∴ ．

过 作 ，垂足为 ．

则 ．

∵ ，

∴ ．

∴ ≌ ．

∴ ．

∵ ，

∴ ．

要使四边形 的周长最小，可将点 向上平移一个单位，再做关于对称轴对

称的对称点 ，

y

O x

得点 的坐标为 ．
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可求出直线 的解析式为 ．

直线 与对称轴 的交点即为点 ，坐标为 ．

点 的坐标为 ．

【标注】【知识点】二次函数与轴对称问题

二、 胡不归问题

练习6

A B

CD

E

P

A. B. C. D.

14. ★★★
如图，已知 ， ， ， 是线段 上的任意一点，则

的最小值为（   ）．

【答案】A

【解析】如图所示：过点 作 ，垂足为 ， 交 与点 ．

A B

CD

E

P

F

∵ ， ，

∴ ．

∴ ．

∵ ，

∴ ，

∴ ．

∴ ，

由垂线段最短可知：当 时， 有最小值，即 有最小值．

2018~2019学年陕西西安碑林区西安交通大学附属中学初二上学期期末第10题3分
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∴ 的最小值 ．

故选 ．

【标注】【知识点】胡不归问题

15. ★★★
已知点 在二次函数 图象上，点 为抛物线与 轴的交点且位于 轴负半轴

上．点 是 轴正半轴上的一个动点．则 的最小值为            ．

【答案】

【解析】当 时， ，

∴ ，

令 ，则 ，

解得 或 ，

∴ ，

作直线 与 轴交于 ，

∴ ，

过 作 于 ，过 作 于 ，

∴ 是等腰直角三角形，

∴ ，

即 ，

∴ ，

∴当且仅当 ， ， 三点共线且 时， 取得最小值，

∵ ，

∴设直线 的解析式为 ，

2019~2020学年12月湖南长沙长沙县明德教育集团初三上学期月考第18题3分
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将 代入 得 ，

∴ ，

∴ ，

联立 ，

解得 ，

∴ ，

∴ ，

∴ 的最小值为 ．

故答案为： ．

【标注】【知识点】胡不归问题

16. ★★★
如图，在 中， ， ， ，若 是 边上的动点，则 的最

小值为            ．

【答案】

【解析】

如图所示，作点 关于 的对称点 ，连接 ， ，过点 作 于点 ，

交 于点 ，

∵ 中， ， ， ，

∴ ， ， ， ，

∴ 中， ，即 ，

∵ 与 关于 对称，

2020年新疆中考真题第15题5分
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∴ ，

∴ ，

∴当 ， ， 在同一直线上时， 的最小值等于 的长，

此时， 中， ，

∴ 的最小值为 ，

即 的最小值为 ．

故答案为： ．

【标注】【知识点】轴对称的性质

【能力】推理论证能力

A. B. C. D.

17. ★★★
如图， 中， ， ， 于点 ， 是线段 上的一个动点，则

的最小值是（   ）．

【答案】D

【解析】在 中， ，

∴ ，

∴ ，

过 作 ，垂足为 ，

在 中， ，

∴ ，

过 作 ，垂足为 ，

2020~2021学年广东广州海珠区中山大学附属中学初三下学期开学考试第10题3分



23

∵ ，

∵ ， ，

∴ ．

故选 ．

【标注】【知识点】胡不归问题

练习7

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

18. ★★★★
抛物线 的图象与 轴交于 、 两点，与 轴交于点 ，其中点 坐标为 ，一

次函数 的图象经过点 、 ．

试求二次函数及一次函数的解析式．

如图，点 为抛物线位于直线 下方图象上的一个动点，过点 作直线 轴于点 ，交

直线 于点 ，当 最大时，求点 的坐标．

在（ ）的情况下，在线段 上有一动点 ，当 最小时，求点 坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

二次函数的解析式为 ，一次函数的解析式为 ．

．

．

【解析】（ 1 ）∵抛物线 的图象与 轴交于点 ，

∴ ，
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（ 2 ）

（ 3 ）

∵一次函数 的图象经过点 、 ，

∴ ，

∴ ，

设抛物线的解析式为 ，

∴ ，

∴ ，

∴二次函数的解析式为 ，一次函数的解析式为 ．

设 ，则 ，

∴ ，

∴ 时， 最大，此时 ．

过点 作 轴，

CCC

DDD

MMM

∴ ，

∴ ，

当 ， ， 三点共线且 轴时， 取得最小值，

此时，点 的坐标为 ．

【标注】【知识点】二次函数与动点问题

19. ★★★★

如图 ，在平面直角坐标系中，抛物线 与 轴交于 、 两点（点 在点

的左侧），与 轴交于点 ，对称轴与 轴交于点 ．

2017~2018学年重庆巴南区初三下学期期中第26题12分
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（ 1 ）

（ 2 ）

x

y

O

图

求直线 的解析式．

如图 ，点 为直线 上方抛物线上一点，连接 、 ．当 的面积最大时，在线

段 上找一点 （不与 、 重合），使 的值最小，求点 的坐标和

的最小值．

x

y

O

图

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

当 时， ，

∴点 的坐标为 ；

当 时，有 ，

解得： ， ，

∴点 的坐标为 ．

设直线 的解析式为 ，

将 、 代入 ，得：

，解得： ，

∴直线 的解析式为 ．

故答案为： ．

如图 中，过点 作 轴于点 ，交直线 于点 ．

轴，
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x

y

O

图

设 ，则 ，

∴ ，

∴ ，

∴当 时， 最大，

∴ ，

∵直线 的解析式为 ．

∴ ， 轴，

∴ ，

∴ ，

∴根据两点之间线段最短和垂线段最短，则当 ， ， 三点共线且垂直于 轴

时， 值最小．

∴ ，

故答案为： ．

【标注】【知识点】二次函数与直角三角形结合

20. ★★★★

在平面直角坐标系中，抛物线 与 轴交于 ， 两点（点 在点 左

侧），与 轴交于点 ，顶点为 ，对称轴与 轴交于点 ．

如图 ，连接 ， ．若点 为直线 上方抛物线上一动点，过点 作 轴交 于点 ，

作 于点 ，过点 作 交 轴于点 ．点 ， 分别在对称轴和 轴上运动，连接

， ．当 的周长最大时，求 的最小值及点 的坐标．

2019年重庆中考真题B卷第26题8分
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图

【答案】（ 1 ） 的最小值为 ，此时 ．

【解析】（ 1 ）对于抛物线 ，令 ，得到 ，令 ，得到

，解得 或 ，

∴ ， ， ，

抛物线顶点 坐标 ，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴当 最大时， 的周长最大，

∵ ， ，

∴直线 的解析式为 ，

设 ，

则 ，

∴

，

∴当 时， 有最大值，

∴ ，

如图，将直线 绕点 逆时针旋转 ，得到直线 ，

作 直线 于 ， 直线 于 ，则

，

∵ ，
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∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ， ， 共线，可得 ，

∴ 的最小值为 ，此时 ．

【标注】【知识点】二次函数与动点问题

练习8

（ 1 ）

（ 2 ）

21. ★★★★

如图，抛物线 的图象与 轴交于点 、 ，与 轴交于点 ，连接 ，过点

作 交抛物线的对称轴于点 ．

x

y

O

求点 的坐标．

如图，点 是抛物线在第一象限内的一点，作 于 ，当 的长度最大时，在线段

上找一点 (不与点 、点 重合)，使 的值最小，求点 的坐标及

的最小值．

2021年四川绵阳江油市初三中考二模第24题12分
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x

y

O

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

； ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

由题意得 ，

当 时， ，

解得 ， ，

∴ ， ， ，

∴直线 为 ，

又∵ ，

∴直线 为 ，

又∵对称轴为 ，

∴当 时， ，

∴点 点坐标为 ．

如图，作 轴交 于 ，则 ，

∴ ，

∴ ，即 ，

设 ，则 ，

∴ ，

∴当 时， 取最大值， 取最大值，此时 ，

作 轴于 ，则 ，

∴ ，

∴ ，则 ，

∴当 ， ， 共线时， 取得最小值为 ，此时 ．
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x

y

O

【标注】【知识点】二次函数与轴对称问题

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

22. ★★★
如图，抛物线 与 轴交于 和 ，与 轴交于 点，点 关于抛物线

的对称轴的对称点为点 ，抛物线顶点为 ．

求抛物线的解析式．

当点 在抛物线的对称轴上运动时，在直线 上是否存在点 ，使得以点 、 、 、 为

顶点的四边形为平行四边形？若存在，请求出点 的坐标．若不存在，请说明理由．

点 为直线 上方抛物线的对称轴上一动点，连接 ， ．当 时，是否在 轴

上存在一动点 ，使 最小，若存在，请直接写出此时点 的坐标及

的最小值．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

见解析

见解析

见解析

【解析】（ 1 ）解： 抛物线 与 轴交于 和 ，

，

解得， ，

2019年江苏扬州广陵区扬州中学教育集团树人学校初三中考一模
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（ 2 ）

抛物线的解析式为： ．

解：存在，分三种情况讨论，

如图所示，

四边形 为平行四边形，

可由 平移得到， 、 为对应点， 、 为对应点，

，点 的横坐标为 ，

向右平移了一个单位，

，

的横坐标为 ，

直线 的解析式为 ，

当 时， ，

．

如图所示，

此时点 与点 重合，

．

如图所示，

①

②

③
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（ 3 ）

根据平移的规律，得知点 的横坐标为 ，

当 时， ，

．

综上所述：点 的坐标为 或 或 ．

解：如图所示，过点 作 的平行线交抛物线的对称轴于点 ，过点 作 垂

直于 ，与 轴的交点即为点 ，

设直线 的解析式为 ，过点 ，

解得 ，

直线 的解析式为 ，

抛物线的对称轴为直线 ，

，

设直线 与抛物线的对称轴的交点为点 ，

，

，

，

，

，

，

，

当 、 、 三点共线时， 最小，即为 ，

， ，

．

的最小值为 ．

，

，

，
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，

，

．

【标注】【知识点】胡不归问题

独步天下

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

23. ★★★
已知抛物线 （ ， 为常数， ）与直线 都经过 ， 两

点， 是该抛物线上的一个动点，过点 作 轴的垂线交直线 于点 ．

求此抛物线和直线 的解析式．

当点 在直线 下方时，求 取得最大值时点 的坐标．

设该抛物线的顶点为 ，直线 与该抛物线的对称轴交于点 ．当以点 ， ， ， 为顶

点的四边形是平行四边形时，求点 的坐标．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

， ．

．

， ， ．

【解析】（ 1 ）将 、 代入抛物线中，

，

解得 ，

∴抛物线解析式为 ，

将 、 代入直线中，

，

2020年天津红桥区初三中考一模第25题10分
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（ 2 ）

（ 3 ）

解得 ，

∴直线解析式 ．

设 ，则 ．

根据题意，得 ，

∴ ．

设直线 与 轴交于点 ，则 ．

∵ ，

∴ ，

∴ ．

∴ ．

∴当 时， 取得最大值．

此时 点坐标为 ．

，

故 ，

令 ， ，

∴ ，

则 ，

若以 、 、 、 为顶点的四边形为平行四边形，

则 ，

∴ ，

∴① ，

解得 （舍）或 ，

∴ ；

② ，

解得 ，

∴ ， ，

故坐标为 ， ， ．

【标注】【知识点】二次函数与平行四边形

24. ★★★
如图，抛物线 与 轴交于 、 两点，与 轴交于点 ．

2018~2019学年广东广州越秀区初三上学期期末第24题14分
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

x

y

O

求该抛物线的解析式．

点 为该抛物线上的一点、且在第二象限内，连接 ，若 ，求点 的坐

标．

若点 为线段 上一动点，试求 的最小值．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

把点 的坐标代入抛物线表达式得：  ，

解得：  ，

故该抛物线的解析式为： ．

过 点作 轴的垂线，交 轴于点 ，

x

y

O

设：点 的坐标为 ，

∵ ，

∴ ，

即： ， ，

解得： 或 （舍去 )，

故点 的坐标为 ．

过点 作 ，交 于点 ，
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x

y

O

则 ， ，

∴当 、 、 三点共线时， 最小，即 最小，

设：直线 的表达式为： ，

将点 坐标 代入上式， ，则 ，

则直线 的表达式为： ，则点 的坐标为 ，

则 ， ．

．

【标注】【知识点】二次函数与动点问题


